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sitions (a, (3), (jî, y) opérées successivement et, par suite, la transposition (a, (î) ne pourra changer K, en K,> sans que la transposition (3, y) change réciproquement K, en K, et, par conséquent aussi, K, en K.,; ainsi les deux transpositions (a, p), ({3, y), qui ont un indice commun [3, étant appliquées à K,, donneront le même résultat K,. On fera voir de même que, si la valeur Ki n'est pas changée par la substitution circulaire du troisième degré
(3    y    è d    (3    y
les transpositions ([3, y) et (y, o), qui ont un indice commun y, changeront toutes deuxKi en K2. Par suite, les transpositions
(*, (3),   (y, ô),
qui n'ont pas d'indices communs, conduiront encore au même résultat.
Il suit de ce qu'on vient de dire que, si la valeur K{ de la fonction K n'est changée par aucune des substitutions circulaires du troisième degré opérées entre les indices r, 2, 3, ..., n et que l'on représente par Ko la valeur déduite de K1 par la transposition (i, 2), toutes les autres transpositions changeront encore K, en K2 et, par conséquent, K2 en K<. Par suite, deux transpositions successives ne changeront pas la valeur K,. Ainsi, dans le cas que Ton considère, le nombre des valeurs différentes de la fonction K, valeurs que Ton peut toujours déduire de K, par des transpositions opérées entre les indices T, 2, 3, ..., n, sera tout au plus égal à 2; d'ailleurs, il ne pourrait se réduire a l'unité que dans le cas où cette fonction deviendrait symétrique. 11 est donc prouvé par ce qui précède que, si la fonction K n'est pas symétrique, le nombre de ses valeurs ne pourra être inférieur à /; sans devenir égal à 2.
Ainsi, par exemple, en excluant les fonctions symétriques et celles qui ont deux valeurs seulement, on trouvera qu'une fonction du cinquième ou du sixième ordre ne peut obtenir moins de cinq valeurs; une fonction du septième, du huitième, du neuvième ou du dixième. valeurs en question ne peut dépasser; mais il s'en faut de
